Gabarito da XXIV Olimpíada Campinense de Matemática - Nível 1


1ª Parte


1.  Usando nosso conhecimento de ordem de operações, facilmente vimos que:
Resolvemos primeiramente a multiplicação:
13 x 4 = 52.
Após isso, resolvemos a adição:
52 + 8 = 60. Letra C

2.  Como eles só gastaram com os bilhetes (três), temos que:
Preço dos bilhetes = 9,30 + 7,60 = 19,90.
Preço de cada bilhete = 19,90 / 3 = 6,63
Como Renato gastou 9,30, ele pagou o seu bilhete (6,63) e o que sobrou ele deu para o bilhete de André.
Daí temos que André está devendo à Renato 9,30 – 6,63 = 2,67.

3. Primeiramente temos que descobrir quantas semanas tem um mês no planeta Saturhexa.
Como sabemos que um ano tem 16 meses e 64 semanas. Obtemos esse valor dividindo o número de semanas pelo número de meses. (64/16 = 4 semanas.)
Ele informa na questão que uma semana tem oito dias, daí facilmente podemos concluir que:
1 mês tem quatro semanas, e cada semana tem oito dias. Para achar o número de dias do mês apenas multiplicamos o número de dias da semana pelo número de semanas no mês.
8(dias)x4(semanas) = 32 dias por mês. Letra C.

4. A cada seis etapas são 18 números. Podemos dividir o número 175 pelo último número da tabela (18) e teremos quantas vezes passaremos pelos grupos de 6 etapas. Dividindo 175 por 18, temos um quociente igual a 9, e o resto de 13. Esse 9 significa quantas vezes passamos pelos grupos de 6 etapas, e o resto 13 significa que algarismo começará a próxima etapa depois de ter passado nove vezes pelos grupos de 6 etapas (175-13=162). Daí, podemos concluir que começaremos da etapa 55 (6*9=54), com o algarismo 163. A continuar preenchendo a tabela, com pouco trabalho, chegaremos que o algarismo 175, 176 e 177, estarão na etapa 59.
Etapa 55 – 163 à 165
Etapa 56 – 166 à 168
Etapa 57 – 169 à 171
Etapa 58 – 172 à 174
Etapa 59 – 175 à 177! Letra D.

5. Podemos resolver essa questão facilmente por eliminação com um raciocínio bem simples.
Como a ração é suficiente para alimentar só cabras por 30 dias, e só ovelhas por 20 dias, se dividirmos a ração por 2, e darmos metade às cabras e metade às ovelhas, só conseguiríamos alimentar as cabras por 15 dias e as ovelhas por 10 dias. Concluímos que nem por 15 dias dá para alimentar ovelhas e cabras juntamente, pois faltará ração para as ovelhas. Observando as alternativas, veremos que o único valor abaixo de 15 é 12. Letra E.

6. 8³ + 8³ + 8³ +8³ = 4 * 8³ = 2² * (2³)³.
Usando as propriedades já conhecidas, temos que:
2² * (2³)³ = 2² * 29 = 211. Letra D.

7. Conferindo equação por equação e lembrando das ordens de operações aritméticas básicas temos:

3 x 4 + 5 = 12 + 5 = 17 ≠ 27.
12 : 4 + 2 = 3 + 2 = 5 ≠ 2
6 x 2 : 4 x 3 = 3 : 3 = 1 = 1. (correta) Letra C.
40 + 2 x 3 = 40 + 6 = 46 ≠ 126
20 + 2 + 22 = 1 + 2 + 4 = 7 ≠ 8

8. Podemos criar uma simples relação para achar o quadrado perfeito com esse requisito.
Chamando de A a variável que vamos manipular, e B o suposto quadrado perfeito.
A x B = Y
Para ser um quadrado perfeito, a raiz quadrada de Y tem que ser um inteiro.
Testando as alternativas temos que: 

15 x 60 = 900. Raiz quadrada de 900 = 30 (inteiro).
10 x 60 = 600. Raiz quadrada de 600 = 24,49 (não inteiro).
4 x 60 = 240. Raiz quadrada de 240 = 15,49 (não inteiro).
30 x 60 = 1800. Raiz quadrada de 1800 = 42,42 (não inteiro).
60 x 60 = 3600. Raiz quadrada de 3600 = 60 (inteiro).
Vimos que apenas a Letra A e E se encaixam, porém, como o enunciado pede o menor valor, temos a resposta correta 15. Letra A.

09. NULA.

10. Temos que 5/7 = 0,714.

Usando os números na fórmula sugerida, temos:
1/2 = 0,5;
2/3 = 0,66
3/4 = 0,75 (maior que 5/7).
Podemos notar que quanto mais aumentarmos o valor de n, maior dará o valor de n/n+1. 
Concluímos que apenas 1/2 e 2/3 são menores que 5/7. Letra B.








2ª Parte


1. 4/3 = 1,333, 2/5 = 0,4, 3/4 = 0,75 e 1/2 = 0,5.
Colocando em ordem crescente, temos:
2/5 < 1/2 < 3/4 < 4/3. 
*Outro modo seria achar o denominador comum (60), e transformar todas as frações para o mesmo denominador, o que certamente daria mais trabalho.

2. Temos que 2a = 5b = 3c. Com isso notamos que os valores de 2a podem apenas ser múltiplos de 2, os de 5b apenas múltiplos de 5, e os de 3c apenas múltiplos de 3. Fazendo o m.m.c desses 3 valores, teremos os menores valores de 2a, 5b e 3c.
m.m.c(2,5,3) = 30.
Com isso, encontramos a, b e c.
2a = 30  a = 15.
5b = 30  b = 6.
3c = 30  c = 10.
Daí, temos que a+b+c = 15+6+10 = 31.


3. NULA.

4. Fazendo uma tabela, facilmente resolvemos a questão.
Sabemos que ao perguntar ao primeiro aluno do sétimo ano com quantos alunos do sexto ele tinha jogado, ele respondeu seis. Ao segundo, sete, e assim sucessivamente. Temos que a soma dos alunos do sexto e sétimo ano é 23.
Armando a tabela, temos:
7º Ano(ordem de pergunta) – 6º Ano (número de jogadores enfrentados).
1 – 6
2 – 7
3 – 8
4 – 9
5 – 10
6 – 11
7 – 12
8 – 13
9 – 14
10 – 15
11 – 16...

Como só temos 23 alunos, temos que encontrar na tabela a linha que a soma dos algarismos dá 23. Podemos observar que na linha 9 temos: 9 + 14 = 23.
Temos 9 alunos que receberam a pergunta, e o 9º aluno (último) que foi perguntado, que jogou com todos os atletas do 6º ano (14). Rapidamente chegamos a conclusão que o total de alunos era 23.

5. Substituindo os valores em a e b, temos:
a Ω b = 1² - 0 + 1 + 0² = 1 – 0 + 1 + 0 = 2.

