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INSTRUÇÕES 

01. Cada questão da 1a parte vale 05 (cinco) pontos, enquanto que cada problema da 2a parte vale 10 (dez) pontos.

02. Todas as soluções da 2a parte devem ser justificadas. Uma simples resposta, sem indicar como foi obtida, receberá uma pontuação inferior.

03. Não é permitido o uso de calculadoras nem consulta a notas ou livros. É permitido o uso de régua, esquadro e compasso.

04. Nas 10 (dez) primeiras questões da 1a parte assinale com X a alternativa que julgar correta na tabela abaixo. Assinale somente uma alternativa para cada questão, de preferência com caneta.
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1. Determine o valor da soma 
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2. Denotemos por 
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 o conjunto dos 
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 primeiros números primos (positivos). Quantas são as funções 
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 não-decrescentes?
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3. Seja 
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 um número real positivo tal que 
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, para algum 
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. Determine, em função de 
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4. Seja 
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 um ponto qualquer do interior de um triângulo eqüilátero 
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. A partir de 
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 traçamos as perpendiculares 
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PDPE

 aos lados 
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, respectivamente. Determine o valor da razão 
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5. Determine o menor ângulo positivo que satisfaz simultaneamente às equações:
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	A) 18°
	B) 36°
	C) 54°
	D) 72°
	E) 82°


6. A soma das medidas das diagonais de um losango é 8cm. Qual o maior valor possível da área desse losango?

	A) 8cm2
	B) 12cm2
	C) 16cm2
	D) 24cm2
	E) 32cm2


7. Seja 
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, onde 
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 é o número de divisores positivos do natural 
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. Se 
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 representa a relação inversa da função 
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, então podemos concluir que 
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  é o conjunto dos:
A) números pares

B) números ímpares
C) números primos

D) múltiplos de 3

E) quadrados dos números primos

8. Seja 
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 uma função,  não identicamente nula, tal que 
[image: image44.wmf](1)0

f

=

 e 
[image: image45.wmf]()()

().()

2

fxyfxy

fxfy

++-

=

,  para quaisquer números reais 
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 e 
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. Determine o valor de 
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	A) 0
	B) 1
	C) 2
	D) -1
	E) -2


9. O número natural 
[image: image49.wmf]2
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 possui 700 divisores positivos. O valor de p é:
	A) 5
	B) 6
	C) 7
	D) 8
	E) 9


10. Calcule o valor da seguinte soma alternada de números binomiais.
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1. Seja 
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 um número o qual, expresso em notação decimal, consiste de 89 uns, isto é, 
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. Mostre que 
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 é um número composto, isto é, existe um número natural 
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 que divide 
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2. Dado um triângulo 
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, sejam 
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 a bissetriz do ângulo interno 
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 em relação a reta 
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 o ponto médio do lado 
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 as medidas dos lados 
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, respectivamente, e supondo 
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3. Determine todos os números primos p tais que  p + 1  é um cubo perfeito.

4. Sejam 
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 os vértices de um polígono regular de 
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 lados inscrito num círculo unitário 
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. Sendo P um ponto arbitrário de 
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 prove que
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5. Determine todos os polinômios 
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 que satisfazem as seguintes condições:

      (i)
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